


http://www.mathemateg.com/
mailto:gareth@mathemateg.com
http://www.youtube.com/adolygumathemateg






@mathemateg 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

12

1 

1 
𝑥 

𝑥 = ඥ12 + 12 

𝑥 = ξ2 

𝑥 = 2
1
2 



Ysgol y Creuddyn Yr Adran Fathemateg 

 /adolygumathemateg    Tudalen 2 

 

Beth yw’r gwaith?  Adolygu sut i weithio efo pwerau ac israddau. 

   

Beth sydd ei angen cyn 

cychwyn? 
 

Gwaith TGAU: Theorem Pythagoras; ehangu cromfachau; rheolau 

indecsau; syrdiau. 

   

I ble mae’n arwain?  

Uned 1: Gwerthoedd arbennig trigonometreg; profion logarithmau; 

ffitio cromliniau. 

Uned 3: Prawf; ehangiad binomial. 

Cymwysiadau: Peirianneg drydanol; prosesu signalau digidol. 

 

 

Croeso i’r cwrs Lefel A Mathemateg! Yn ystod y cwrs byddech yn adeiladu ar eich astudiaethau TGAU i ddatrys 

problemau sy’n gynyddol fwy cymhleth, mewn cyd-destun a heb gyd-destun. 
 

Mathemateg yw’r gelfyddyd o newid y cymhleth i fod yn syml. 

 

Wrth astudio mathemateg Lefel A, byddwch yn datblygu eich sgiliau dadansoddol a’ch sgiliau datrys problemau.  

Mae’r sgiliau hyn yn werthfawr iawn yn y gweithle, ac yn drosglwyddadwy i nifer fawr o feysydd gwahanol.  

Ymarfer 1 

Datryswch y pos Sudoku isod. 
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Ymarfer 2 

Dychmygwch eich bod yn sefyll ar lan y môr ac yn edrych allan am y môr. Pa mor bell yr ydych 

yn gallu gweld? (Pryd mae’r môr yn diflannu?) 

Nesaf, dychmygwch eich bod yn sefyll ar ben Yr Wyddfa. Pa mor bell yr ydych yn gallu gweld?  

A yw’n bosib gweld Tŵr Blackpool? 

Dyma ffordd o amcangyfrif y pellter yr ydych yn gallu gweld i’r gorwel. 

 

(a) Defnyddiwch y cyfarwyddiadau uchod i amcangyfrif y pellter i’r gorwel os ydych yn sefyll ar lan y môr. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

(b) Defnyddiwch y cyfarwyddiadau uchod i amcangyfrif y pellter i’r gorwel os ydych yn sefyll ar ben Yr Wyddfa. 

(Uchder Yr Wyddfa yw 1,085 m.) 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

(c) A yw’n bosib gweld Tŵr Blackpool 

o ben Yr Wyddfa?  

.................................................................................................. 

.................................................................................................. 

.................................................................................................. 

.................................................................................................. 

.................................................................................................. 

.................................................................................................. 

.................................................................................................. 
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(ch) Defnyddiwch y diagram isod i egluro pam fod y dull ar y dudalen flaenorol yn gweithio.  

(Bydd angen defnyddio Theorem Pythagoras, a’r ffaith fod radiws y ddaear tua 6,500 km.) 
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............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 
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Yn ystod y cwrs, mi fydd angen defnyddio’r rheolau indecsau canlynol. 

    𝑛𝑎 × 𝑛𝑏 = 𝑛𝑎+𝑏   𝑛𝑎 ÷ 𝑛𝑏 = 𝑛𝑎−𝑏 =
𝑛𝑎

𝑛𝑏
  

   

𝑛0 = 1     (𝑛𝑎)𝑏 = 𝑛𝑎𝑏 

    (𝑛𝑚)𝑎 = 𝑛𝑎𝑚𝑎    (
𝑛

𝑚
)
𝑎
=

𝑛𝑎

𝑚𝑎 

    𝑛−𝑎 =
1

𝑛𝑎
    (ξ𝑛

𝑏
)
𝑎
= 𝑛

𝑎

𝑏 = ξ𝑛𝑎
𝑏

 

Ymarfer 3 

Symleiddiwch y canlynol. 

(a) 𝑥4 × 𝑥3      (b) 
𝑦12

𝑦2
 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

(c) 𝑧0       (ch) (𝑥5)3 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

(d) (𝑥2𝑦)4      (dd) (
2

5
)
3
 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

(e) 3−2       (f) 25
1

2 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

(ff) 16
3

4       (g) 27−
2

3 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

(ng) 
𝑥4×𝑥−2

𝑥−8
      (h) 

2−1

(
1

4
)

1
2

 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

 
Rhestr 

Chwarae 

TGAU 
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Mae’r rheolau isod yn datblygu’r gwaith TGAU ar syrdiau. 

ξ𝑛 × ξ𝑛 = 𝑛 

ξ𝑛
𝑎

× ξ𝑚
𝑎

= ξ𝑛𝑚
𝑎

    ξ𝑛
𝑎

÷ ξ𝑚
𝑎

= √
𝑛

𝑚

𝑎
=

ξ𝑛
𝑎

ξ𝑚
𝑎  

Rhesymoli’r enwadur: 
𝑎

𝑏ξ𝑐
=

𝑎×ξ𝑐

𝑏ξ𝑐×ξ𝑐
=

𝑎ξ𝑐

𝑏𝑐
,   

𝑎+𝑏ξ𝑐

𝑑+𝑒ඥ𝑓
= (

𝑎+𝑏ξ𝑐

𝑑+𝑒ඥ𝑓
) × (

𝑑−𝑒ඥ𝑓

𝑑−𝑒ඥ𝑓
) 

Enghraifft    Ymarfer 4 

5−2ξ5

3+7ξ10
      Symleiddiwch y canlynol. 

= (
5−2ξ5

3+7ξ10
) × (

3−7ξ10

3−7ξ10
)    (a) ξ6 × ξ6 

=
15−35ξ10−6ξ5+14×ξ5×ξ10

9−21ξ10+21ξ10−49×ξ10×ξ10
   ................................................................................................................................................................................................... 

= 
15−35ξ10−6ξ5+14×ξ5×ξ5×ξ2

9−49×10
  (b) ξ5

3
× ξ25

3
 

=
15−35ξ11−6ξ5+14×5×ξ2

−481
   ................................................................................................................................................................................................... 

=
15−35ξ11−6ξ5+70ξ2

−481
    ................................................................................................................................................................................................... 

 

(c) ξ96
5

÷ ξ3
5

      (ch) ξ45 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

(d) 
5

ξ2
       (dd) 

7+ξ2

3+ξ2
 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............. .......................................................................................................................................................... 

 
Symleiddio 

Syrdiau 

Ehangu efo 

Syrdiau 
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(C1 Gaeaf 2005) 
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(C1 Gaeaf 2007) 
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Yn ystyried y triongl ongl sgwâr 𝐴𝐶𝐷, 

• cos 𝜃 =
agos

hypotenws
 

cos 𝜃 =
sin 𝜃

hypotenws
  

hypotenws × cos 𝜃 = sin 𝜃  

hypotenws =
sin 𝜃

cos 𝜃
  

hypotenws = tan 𝜃   

Felly, gallwn feddwl am tan 𝜃 fel hyd y tangiad yn mesur o’r pwynt 𝐴 ar y cylch i’r echelin–𝑥. 

Yn defnyddio Theorem Pythagoras ar y triongl ongl sgwâr 𝐴𝐵𝐶, 

• 𝐵𝐶2 + 𝐴𝐶2 = 𝐴𝐵2 

sin2 𝜃 + cos2 𝜃 = 12  

sin2 𝜃 + cos2 𝜃 = 1  

I grynhoi, dyma’r ddau unfathiant fydd o ddefnydd i ni yn y gwaith sy’n dilyn. 

tan 𝜃 =
sin 𝜃

cos 𝜃
,     sin2 𝜃 + cos2 𝜃 = 1 

 

Graffiau Trigonometrig 

Edrychwch eto ar y cylch unedol ar y dudalen flaenorol. O lusgo’r pwynt 𝐴 o gwmpas y cylch, gan symud yn 

wrthglocwedd, bydd y gwerthoedd sin 𝜃, cos 𝜃, tan 𝜃 yn dilyn y llwybrau canlynol. 

 
-3

-2.5

-2

-1.5

-1

-0.5

0

0.5

1

1.5

2

2.5

3

-450 -360 -270 -180 -90 0 90 180 270 360 450

𝜃 

𝑦 

𝑦 = sin 𝜃 𝑦 = cos 𝜃 

𝑦 = tan 𝜃 

O’r triongl 𝐴𝐵𝐶 

O’r pedwerydd pwynt bwled uchod 



Ysgol y Creuddyn Yr Adran Fathemateg 

 /adolygumathemateg    Tudalen 4 

Y Diagram CAST 

S A 

T C 

 
 

Mae’r diagram CAST yn crynhoi beth yw arwydd sin 𝜃, cos 𝜃 a tan 𝜃 wrth i’r ongl 𝜃 amrywio rhwng 0° a 360°. 

• Rhwng 0° a 90°, mae pob un (‘all’) o’r gwerthoedd sin 𝜃, cos 𝜃 a tan 𝜃 yn bositif. 

• Rhwng 90° a 180°, dim ond gwerth 𝐬𝐢𝐧 𝜽 sydd yn bositif. (Mae cos 𝜃 a tan 𝜃 yn negatif.) 

• Rhwng 180° a 270°, dim ond gwerth 𝐭𝐚𝐧 𝜽 sydd yn bositif. (Mae sin 𝜃 a cos 𝜃 yn negatif.) 

• Rhwng 270° a 360°, dim ond gwerth 𝐜𝐨𝐬 𝜽 sydd yn bositif. (Mae sin 𝜃 a tan 𝜃 yn negatif.) 

Gallwn ddefnyddio’r diagram CAST i ddarganfod yr holl onglau sy’n bodloni hafaliad trigonometrig. 

Enghraifft 1  

Datryswch 3 sin θ = 1 rhwng 0° a 360°. 

  3 sin 𝜃 = 1  

  sin 𝜃 =
1

3
  (sin yn bositif) 

  𝜃 = sin−1 (
1

3
)  

  𝜃 = 19.47° i 2 le degol. 

Hefyd, o ystyried graff sin 𝜃 neu’r diagram CAST 

(ble mae’r echelin fertigol yn llinell cymesuredd), 

  𝜃 = 180° − 19.47°  

  𝜃 = 160.53° i 2 le degol. 

Enghraifft 2 

Datryswch 3 cos 2θ = −1 rhwng −180° a 180°. 

  cos 2𝜃 = −
1

3
     (cos yn negatif) 

  2𝜃 = cos−1 (−
1

3
)  

  2𝜃 = 109.47° i 2 le degol. 

  

Hefyd, o ystyried graff cos 𝜃 neu’r diagram CAST 

(ble mae’r echelin llorweddol yn llinell cymesuredd), 

  2𝜃 = −250.53, −109.47°, 109.47°, 250.53°  
  i 2 le degol. 

  𝜃 = −125.26°, −54.74°, 54.74°, 125.26°  
  i 2 le degol. 

Nodyn: Bydd eich cyfrifiannell, wrth gyfrifo 

sin−1, cos−1 a tan−1, yn darganfod yr ongl agosaf 

at sero, boed yn bositif neu’n negatif. 
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Enghraifft 3 

Datryswch 4 tan(2𝑥 + 40°) = 3 rhwng 0° a 180°. 

  tan(2𝑥 + 40°) = 0.75     (tan yn bositif) 

  2𝑥 + 40° = tan−1(0.75)  

  2𝑥 + 40° = 36.87°   
                     i 2 le degol.   

 

Hefyd, o ystyried graff tan 𝑥 neu’r diagram CAST 

(ble mae angen adlewyrchu yn yr echelinau fertigol a 

llorweddol, neu gylchdroi trwy 180°), 

  2𝑥 + 40° = 36.87°, 216.87°, 396.87° 
  i 2 le degol. 

  2𝑥 = −3.13°, 176.87°, 356.87° i 2 le degol. 

  𝑥 = 88.43°, 178.43° i 2 le degol. 

 

Enghraifft 4 

Datryswch 2cos2𝜃 + sin 𝜃 − 1 = 0 rhwng 0° a 360°. 

 Mae sin2 𝜃 + cos2 𝜃 = 1 felly gallwn  

  ddefnyddio cos2 𝜃 = 1 − sin2 𝜃 i newid yr  

  hafaliad  i fod mewn sin 𝜃 yn unig. 

  2(1 − sin2𝜃) + sin 𝜃 − 1 = 0  

  2 − 2sin2𝜃 + sin 𝜃 − 1 = 0  

  −2sin2𝜃 + sin 𝜃 + 1 = 0  

  2sin2𝜃 − sin 𝜃 − 1 = 0  

  Ffactorio: 2 × −1 = −2 

  2sin2𝜃 − 2 sin 𝜃 + sin 𝜃 − 1 = 0 

  2 sin 𝜃 (sin 𝜃 − 1) + 1(sin 𝜃 − 1) = 0 

  (sin 𝜃 − 1)(2 sin 𝜃 + 1) = 0 

  Naill ai  sin 𝜃 − 1 = 0     neu  2 sin 𝜃 + 1 = 0 

   sin 𝜃 = 1  2 sin 𝜃 = −1 

   𝜃 = sin−1(1)  sin 𝜃 = −
1

2
 

   𝜃 = 90°  𝜃 = sin−1 (−
1

2
) 

      𝜃 = −30° 

Hefyd, o ystyried graff sin 𝜃 neu’r diagram CAST (ble mae’r echelin fertigol yn llinell cymesuredd),  

  sin 𝜃 yn bositif   sin 𝜃 yn negatif 

 

 

 

 Dim mwy o ddatrysiadau. 𝜃 = 180° + 30° neu 𝜃 = 360° − 30° 

      𝜃 = 210°, 330°  

Atebion terfynol: 𝜃 = 90°, 210°, 330°. 
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Os hoffwch, gallwch amnewid 𝑥 = sin 𝜃 

i newid hwn i 2𝑥2 − 𝑥 − 1 = 0, 

ffactorio fel (𝑥 − 1)(2𝑥 + 1) = 0,  

ac yna newid yn ôl i  

(sin 𝜃 − 1)(2 sin 𝜃 + 1) = 0 
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Rheol Cosin 

𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑏𝑐 cos 𝐴 

 

Arwynebedd Triongl = 
1

2
𝑎𝑏 sin 𝐶 
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Beth yw’r gwaith?  
Cyflwyno union werthoedd sin, cos a tan ar gyfer onglau penodol. 

Defnyddio rheol sin, rheol cosin a’r fformiwla ar gyfer arwynebedd 

triongl i ddatrys problemau.  

   

Beth sydd ei angen cyn 

cychwyn? 
 

Gwaith TGAU: Trigonometreg, datrys hafaliadau cwadratig. 

Lefel A Uned 1: Syrdiau; Trigonometreg Rhan 1. 

   

I ble mae’n arwain?  Cymwysiadau: Mordwyo; peirianneg; rhaglennu gemau cyfrifiadurol. 

 

 

Union Werthoedd 

Mewn cwestiwn sy’n cynnwys triongl ongl sgwâr efo’r onglau 30°, 45° neu 60°, mae disgwyl i chi ddefnyddio’r union 

werthoedd ar gyfer sin, cos a tan yr onglau hyn. 

 

Yn gyntaf ystyriwch driongl ongl sgwâr ble mae hyd yr ochrau byrraf yn 1 uned.  

Mae’n bosib defnyddio’r triongl yma i gyfrifo union werthoedd sin, cos a tan  

ar gyfer yr ongl 45°.  

  sin(45°) =
cyferbyn

hypotenws
  cos(45°) =

agos

hypotenws
 tan(45°) =

cyferbyn

agos
 

 sin(45°) =
1

√2
   cos(45°) =

1

√2
  tan(45°) = 1 

 

Nesaf ystyriwch driongl hafalochrog ble mae hyd yr ochrau yn 2 uned.  

Trwy hollti’r triongl yma yn ei hanner, mae’n bosib cyfrifo union  

werthoedd sin, cos a tan ar gyfer yr onglau 30° a 60°. 

 sin(30°) =
cyferbyn

hypotenws
  cos(30°) =

agos

hypotenws
 tan(30°) =

cyferbyn

agos
 

  sin(30°) =
1

2
   cos(30°) =

√3

2
  tan(30°) =

1

√3
 

 

 sin(60°) =
cyferbyn

hypotenws
  cos(60°) =

agos

hypotenws
 tan(60°) =

cyferbyn

agos
 

sin(60°) =
√3

2
   cos(60°) =

1

2
  tan(60°) = √3 

 

  

  

45° 

45°  

1  

1  

√2 

cy
fe

rb
yn

 

agos 

30°  30°  

60°  60°  

2  2  

1  1  
cyferbyn 

ag
o

s 

cy
fe

rb
yn

 

agos 

√3 
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Crynodeb 

 sin cos tan 

0° 0 1 0 

30° 
1

2
 

√3

2
 

1

√3
 

45° 
1

√2
 

1

√2
 1 

60° 
√3

2
 

1

2
 √3 

90° 1 0 Heb ei ddiffinio 

 

Gellir ffeindio gwerth sin, cos a tan ar gyfer lluosrifau gwahanol o’r onglau uchod trwy ddefnyddio cymesuredd 

graffiau sin, cos a tan. 

Nodwch fod y gwerthoedd yn y celloedd melyn yn wahanol i’r rhai mae eich cyfrifiannell yn ei roi. (Pam?) 

Ymarfer 1 

Mae’r diagram ar y dde yn dangos dau driongl yn sownd efo’i gilydd. 

Os yw hyd cyffredin y ddau driongl yn 10 cm, cyfrifwch uchder cyfunol 

y ddau driongl. Ysgrifennwch eich ateb fel swrd. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

45°  

60°  
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Mae’r Rheol Sin a’r Rheol Cosin yn cael eu defnyddio i gyfrifo maint ochrau ag onglau mewn trionglau nad yw’n 

drionglau ongl sgwâr. 

 

 

 

 

 

 

 

Rheol Sin ar gyfer darganfod hydoedd:   Rheol Cosin ar gyfer darganfod hydoedd: 

𝑎

sin 𝐴
=

𝑏

sin 𝐵
=

𝑐

sin 𝐶
      𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑏𝑐 cos 𝐴 

Rheol Sin ar gyfer darganfod onglau:  Rheol Cosin ar gyfer darganfod onglau: 

sin 𝐴

𝑎
=

sin 𝐵

𝑏
=

sin 𝐶

𝑐
  [Cymryd y cilydd]  cos 𝐴 =

𝑏2+𝑐2−𝑎2

2𝑏𝑐
 [Ail-drefnu’r fformiwla] 

 

Prawf1 (ar gyfer triongl heb ongl aflem2)  Prawf1 (ar gyfer triongl heb ongl aflem2) 

Lluniwch y perpendicwlar o’r fertig 𝐶 i’r sail 𝐴𝐵.  Lluniwch y perpendicwlar o’r fertig 𝐶 i’r sail 𝐴𝐵. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

1 Nid oes angen dysgu’r prawf yma. 
2 Chwiliwch ar y we ar gyfer prawf ar gyfer triongl sy’n cynnwys ongl aflem. 

𝐴 𝐵 

𝐶 

𝑎 𝑏 

𝑐 

𝐴 𝐵 

𝐶 

𝑎 
𝑏 

𝑐 

𝑢 

𝐴 𝐵 

𝐶 

𝑎 
𝑏 

𝑐 

𝑢 

𝐷 𝐷 

Gan ddefnyddio’r triongl 𝐶𝐷𝐵, sin 𝐵 =
𝑢

𝑎
  

fel bod 𝑢 = 𝑎 sin 𝐵. 

Gan ddefnyddio’r triongl 𝐶𝐴𝐷, sin 𝐴 =
𝑢

𝑏
  

fel bod 𝑢 = 𝑏 sin 𝐴. 

Gan ddefnyddio’r ddau fynegiad ar gyfer uchder y 

triongl 𝑢, rhaid bod 𝑎 sin 𝐵 = 𝑏 sin 𝐴. 

Felly 
𝑎

sin 𝐴
=

𝑏

sin 𝐵
             [Rhannu efo sin 𝐴 a sin 𝐵] 

Byddai’n bosib ail-adrodd yr uchod (“Lluniwch y 

perpendicwlar o’r fertig 𝐴 i’r sail 𝐵𝐶...”) i gael 
𝑏

sin 𝐵
=

𝑐

sin 𝐶
. Gallwn gyfuno’r ddwy fformiwla sy’n 

defnyddio ffracsiynau i gael y Rheol Sin: 

𝑎

sin 𝐴
=

𝑏

sin 𝐵
=

𝑐

sin 𝐶
  

 

Theorem Pythagoras ar gyfer triongl 𝐵𝐶𝐷: 

𝑎2 = (𝑐 − 𝑥)2 + 𝑢2 fel bod 𝑢2 = 𝑎2 − (𝑐 − 𝑥)2. 

Theorem Pythagoras ar gyfer triongl 𝐴𝐶𝐷: 

𝑏2 = 𝑥2 + 𝑢2 fel bod 𝑢2 = 𝑏2 − 𝑥2. 

Gan ddefnyddio’r ddau fynegiad ar gyfer 𝑢2: 

𝑎2 − (𝑐 − 𝑥)2 = 𝑏2 − 𝑥2 

𝑎2 − (𝑐 − 𝑥)(𝑐 − 𝑥) = 𝑏2 − 𝑥2 

𝑎2 − (𝑐2 − 𝑐𝑥 − 𝑐𝑥 + 𝑥2) = 𝑏2 − 𝑥2 

𝑎2 − 𝑐2 + 2𝑐𝑥 − 𝑥2 = 𝑏2 − 𝑥2 

𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑐𝑥 

Gan ddefnyddio’r triongl 𝐴𝐶𝐷, cos 𝐴 =
𝑥

𝑏
  

fel bod 𝑥 = 𝑏 cos 𝐴. 

Felly 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑐(𝑏 cos 𝐴) sy’n rhoi’r Rheol Cosin 

𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑏𝑐 cos 𝐴 

Triongl cyffredinol 

efo ochrau 𝑎, 𝑏, 𝑐 

ag onglau 𝐴, 𝐵, 𝐶. 

𝑥 𝑐 − 𝑥 
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Y Rheol Sin 

Enghraifft 1 

Cyfrifwch yr ochr coll 𝑥 neu’r ongl goll 𝜃. (Nid yw’r diagramau wedi’u lluniadu wrth raddfa.)  

(a)                  (b) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ymarfer 2 

Cyfrifwch hyd yr ochr 𝑥 yn y triongl ar y dde.  

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

5 cm 𝑥 

34° 57° 

𝜃 

125° 

17 cm 

11 cm 

Ateb: I gychwyn, rydym yn labelu’r onglau ac yna’n 

labelu’r ochrau cyfatebol. Gan ein bod eisiau 

darganfod hyd yr ochr 𝑥, rydym yn ysgrifennu’r 

Rheol Sin ar gyfer darganfod hydoedd: 

𝑎

sin 𝐴
=

𝑏

sin 𝐵
=

𝑐

sin 𝐶
  

Nid ydym yn gwybod hyd yr ochr 𝑐 na chwaith 

maint yr ongl 𝐶, felly rydym yn croesi i ffwrdd y 

ffracsiwn yma o’r fformiwla: 

𝑎

sin 𝐴
=

𝑏

sin 𝐵
=

𝑐

sin 𝐶
  

Trwy amnewid i mewn i’r ddau ffracsiwn sydd ar ôl, 

cawn 

𝑥

sin 57°
=

5

sin 34°
  

Gallwn ddatrys yr hafaliad yma trwy luosi bob ochr 

efo sin 57°: 

   𝑥 = (
5

sin 34°
) × sin 57°  

   𝑥 = 7.50 cm i 2 le degol. 

𝐶 
𝐶 

𝐵 𝐵 𝐴 𝐴 

𝑎 𝑎 𝑏 𝑏 

𝑐 𝑐 

Ateb: I gychwyn, rydym yn labelu’r onglau ac yna’n 

labelu’r ochrau cyfatebol. Gan ein bod eisiau 

darganfod maint yr ongl 𝜃, rydym yn ysgrifennu’r 

Rheol Sin ar gyfer darganfod onglau: 

sin 𝐴

𝑎
=

sin 𝐵

𝑏
=

sin 𝐶

𝑐
  

Nid ydym yn gwybod hyd yr ochr 𝑏 na chwaith 

maint yr ongl 𝐵, felly rydym yn croesi i ffwrdd y 

ffracsiwn yma o’r fformiwla: 

sin 𝐴

𝑎
=

sin 𝐵

𝑏
=

sin 𝐶

𝑐
  

Trwy amnewid i mewn i’r ddau ffracsiwn sydd ar ôl, 

cawn 

sin 125°

17
=

sin 𝜃

11
  

Gallwn ddatrys yr hafaliad yma trwy luosi bob ochr 

efo 11: 

   sin 𝜃 = (
sin 125°

17
) × 11 

   𝜃 = sin−1 ((
sin 125°

17
) × 11) 

   𝜃 = 32.01° i 2 le degol. 

𝑥 

80° 60° 

7.2 cm 
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Y Rheol Cosin 

Enghraifft 2 

Cyfrifwch yr ochr coll 𝑥 neu’r ongl goll 𝜃. (Nid yw’r diagramau wedi’u lluniadu wrth raddfa.)  

(a)                  (b) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ymarfer 3 

Cyfrifwch faint yr ongl 𝜃 yn y triongl ar y dde.  

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

............................................................................................................................. .................................................................. 

5 cm 
𝑥 

36° 

𝜃 
14 cm 

9 cm 

Ateb: I gychwyn, rydym yn labelu’r onglau ac yna’n 

labelu’r ochrau cyfatebol. Gan ein bod eisiau 

darganfod hyd yr ochr 𝑥, rydym yn ysgrifennu’r 

Rheol Cosin ar gyfer darganfod hydoedd: 

𝑎2 = 𝑏2 + 𝑐2 − 2𝑏𝑐 cos 𝐴  

Nid yw’r fformiwla’n ffitio’r labeli rydym wedi’u 

dewis, felly rydym yn newid y newidynnau yn y 

Rheol Cosin trwy fynd o amgylch y cylch isod 

unwaith. 

 

 

𝑏2 = 𝑐2 + 𝑎2 − 2𝑐𝑎 cos 𝐵 

Gallwn nawr amnewid i mewn y gwerthoedd o’r 

triongl: 

𝑥2 = 62 + 52 − 2 × 6 × 5 × cos 36° 

𝑥 = √12.45898034 

𝑥 = 3.53 cm i 2 le degol. 

 

𝐶 
𝐶 

𝐵 𝐵 𝐴 𝐴 

𝑎 𝑎 

𝑏 
𝑏 

𝑐 𝑐 

Ateb: I gychwyn, rydym yn labelu’r onglau ac yna’n 

labelu’r ochrau cyfatebol. Gan ein bod eisiau 

darganfod maint yr ongl 𝜃, rydym yn ysgrifennu’r 

Rheol Cosin ar gyfer darganfod onglau: 

cos 𝐴 =
𝑏2+𝑐2−𝑎2

2𝑏𝑐
  

Nid yw’r fformiwla’n ffitio’r labeli rydym wedi’u 

dewis, felly rydym yn newid y newidynnau yn y 

Rheol Cosin trwy fynd o amgylch y cylch isod 

dwywaith. 

 

 

cos 𝐶 =
𝑎2+𝑏2−𝑐2

2𝑎𝑏
  

Gallwn nawr amnewid i mewn y gwerthoedd o’r 

triongl: 

  cos 𝜃 =
142+72−92

2×14×7
 

  𝜃 = cos−1 (
41

49
) 

  𝜃 = 33.20° i 2 le degol. 

6 cm 

𝑎 

𝑏 𝑐 

7 cm 

𝑎 

𝑏 𝑐 

𝜃 

7 cm 

4 cm 

8 cm 
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Rheol Sin neu Rheol Cosin?  

Yn gwybod: Eisiau ffeindio: 
Rheol Sin neu 

Rheol Cosin? 
Enghreifftiau 

Tri o’r 

gwerthoedd 

mewn dau bâr o 

ochrau/onglau 

cyferbyn. 

Yr ongl neu’r 

ochr coll yn y 

ddau bâr. 

Rheol Sin. 

 

(a)                                (b) 

Dwy ochr a’r 

ongl rhwng yr 

ochrau. 

Yr ochr 

gyferbyn yr ongl 

hysbys. 

Rheol Cosin. 

 

(c) 

Yr ochrau i gyd. Unrhyw ongl. Rheol Cosin. 

 

(ch) 

Dwy ochr ag  

ongl nad yw 

rhwng yr 

ochrau. 

Yr ochr arall. 

Rheol Sin 

dwywaith 

(haws), neu’r 

Rheol Cosin 

(anoddach). 

 

(d) 

 

Ymarfer 4 

Cyfrifwch yr ochr goll 𝑥 neu’r ongl goll 𝜃 yn y trionglau uchod. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

5 cm 
𝑥 

62° 
16° 

4.9 m 
3.2 m 76° 

𝑥 

8 cm 
4 cm 𝜃 

10 cm 

9 km 
5.3 km 

75° 

𝑥 

7 cm 

6 cm 53° 

𝜃 
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............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 
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Rheol Sin: yr achos amwys 

Weithiau, mae’n bosib darganfod dwy ongl wahanol ar gyfer ongl coll gan ddefnyddio’r Rheol Sin.  

Mae hyn oherwydd mae’r gymhareb sin yn bositif ar gyfer onglau rhwng 0° a 180°, felly mae dau ateb gwahanol ar 

gyfer yr hafaliad sin 𝜃 = 𝑥 pan fo 𝑥 yn bositif. 

Enghraifft 3 

Mewn triongl 𝐴𝐵𝐶, o wybod bod 𝐴𝐵 = 5 cm, 𝐵𝐶 = 4 cm, 𝐵𝐴̂𝐶 = 38°, beth yw gwerthoedd posibl 𝐴𝐶̂𝐵? 

Yn edrych ar y diagram ar y dde, mae 𝐶 yn gorwedd rhywle ar y llinell lorweddol.  

Yn defnyddio Rheol Sin,  
sin 𝐴

𝑎
=

sin 𝐵

𝑏
=

sin 𝐶

𝑐
  

sin 38°

4
=

sin 𝐶

5
  

sin 𝐶 = 5 ×
sin 38°

4
  

𝐶 = sin−1 (5 ×
sin 38°

4
)  

Naill ai 𝐶 = 50.32° neu 𝐶 = 129.68° (i ddau le degol). 

Ymarfer 5 

Mae’r triongl 𝐴𝐵𝐶 fel bod 𝐴𝐵 = 12 cm, 𝐵𝐶 = 10 cm a 𝐶𝐴̂𝐵 = 43°.  

Darganfyddwch y gwerthoedd posibl ar gyfer 𝐵𝐶̂𝐴 ac 𝐴𝐵̂𝐶. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 
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Arwynebedd Triongl 

Mae’r diagram isod yn dangos triongl cyffredinol efo ochrau 𝑎, 𝑏, 𝑐 ag onglau 𝐴, 𝐵, 𝐶.  

 

 

 

 

 

Gadewch i ni lunio’r perpendicwlar o’r fertig 𝐶 i’r sail 𝐴𝐵. Gan ddefnyddio’r triongl ongl sgwâr 𝐶𝐴𝐷 sy’n cael ei 

ffurfio, gwelwn fod sin 𝐴 =
𝑢

𝑏
, ac felly 𝑢 = 𝑏 sin 𝐴. Gan ddefnyddio’r fformiwla Arwynebedd Triongl =

sail × uchder

2
, 

Arwynebedd Triongl =
𝑐×𝑏 sin 𝐴

2
 

Arwynebedd Triongl = 
1

2
𝑏𝑐 sin 𝐴 

Neu, gan newid y newidynnau efo                ,  

Arwynebedd Triongl = 
1

2
𝑎𝑐 sin 𝐵 

Arwynebedd Triongl = 
1

2
𝑎𝑏 sin 𝐶 

Enghraifft 4 

(a) Cyfrifwch arwynebedd y triongl isod.            (b) O wybod bod arwynebedd y triongl isod yn  

                 (b) 27 cm², cyfrifwch hyd sail y triongl 𝑥.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Gallwn ddefnyddio’r fformiwla  

Arwynebedd Triongl = 
1

2
𝑎𝑏 sin 𝐶 

os ydym yn gwybod hydoedd dwy o ochrau triongl a maint yr ongl sydd rhwng yr ochrau. 

 

 

  

𝐴 𝐵 

𝐶 

𝑎 
𝑏 

𝑐 

𝑢 

𝐷 

𝑎 

𝑏 𝑐 

Ateb: I gychwyn, rydym yn labelu’r onglau ac yna’n 

labelu’r ochrau cyfatebol. Gan ddefnyddio’r 

fformiwla 

      Arwynebedd Triongl = 
1

2
𝑎𝑐 sin 𝐵 

      Arwynebedd Triongl =
1

2
× 4.7 × 5.2 × sin 34° 

      Arwynebedd Triongl = 6.83 cm² i 2 le degol. 

 

Ateb: I gychwyn, rydym yn labelu’r onglau ac yna’n 

labelu’r ochrau cyfatebol. Gan ddefnyddio’r fformiwla  

Arwynebedd Triongl =
1

2
𝑏𝑐 sin 𝐴 

  27 =
1

2
× 9 × 𝑥 × sin 128°  

  27 × 2 = 9 × 𝑥 × sin 128°  

  
54

9×sin 128°
= 𝑥 

 𝑥 = 7.61 cm i 2 le degol. 

 

9 cm 

𝐶 

𝐵 
𝐴 

𝑎 

𝑏 

𝑐 

4.7 cm 

34° 

𝐶 

𝐵 𝐴 

𝑎 𝑏 

𝑐 5.2 cm 

128° 

𝑥 
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Beth yw’r gwaith?  
Deall a defnyddio’r ddwy ffurf ar gyfer hafaliad cylch. 

Darganfod yr hafaliad ar gyfer tangiad penodol i gylch. 

   

Beth sydd ei angen cyn 

cychwyn? 
 

Gwaith TGAU: Theorem Pythagoras; trigonometreg. 

Lefel A Uned 1: Geometreg cyfesurynnau Cartesaidd; cwblhau’r sgwâr. 

   

I ble mae’n arwain?  
Uned 1 Mathemateg Bellach: Trawsffurfiadau cymhlyg. 
 

Cymwysiadau: Peirianneg fecanyddol; seryddiaeth; pensaernïaeth. 

 

 

Hafaliad Cylch 

Mae dwy ffordd o ysgrifennu hafaliad cylch. 

(1) ሺ𝑥 − 𝑎ሻ2 + ሺ𝑦 − 𝑏ሻ2 = 𝑟2 

Hafaliad cylch efo radiws 𝑟 a chanol ሺ𝑎,  𝑏ሻ.  

Mae hwn yn achos arbennig o Theorem 

Pythagoras. 

 

(2) 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑔𝑥 + 2𝑓𝑦 + 𝑐 = 0  

Hafaliad cyffredinol cylch efo canol 

ሺ−𝑔,−𝑓ሻ a radiws √𝑔2 + 𝑓2 − 𝑐. 

 

Mae’n bosib dangos bod y ddwy ffordd yn gyfwerth: 

Cychwyn efo dull (2): 

𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑔𝑥 + 2𝑓𝑦 + 𝑐 = 0  

Cwblhau’r sgwâr: 

ሺ𝑥 + 𝑔ሻ2 − 𝑔2 + ሺ𝑦 + 𝑓ሻ2 − 𝑓2 + 𝑐 = 0  

Ail-drefnu: 

ሺ𝑥 + 𝑔ሻ2 + ሺ𝑦 + 𝑓ሻ2 = 𝑔2 + 𝑓2 − 𝑐  

Yn cymharu efo ሺ𝑥 − 𝑎ሻ2 + ሺ𝑦 − 𝑏ሻ2 = 𝑟2: 

𝑔 = −𝑎     𝑓 = −𝑏    𝑔2 + 𝑓2 − 𝑐 = 𝑟2  

−𝑎 = 𝑔     −𝑏 = 𝑓    𝑟2 = 𝑔2 + 𝑓2 − 𝑐 

𝑎 = −𝑔     𝑏 = −𝑓    𝑟 = √𝑔2 + 𝑓2 − 𝑐 

         (cymryd y gwreiddyn positif gan mai radiws sydd yma) 
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Ysgol y Creuddyn Yr Adran Fathemateg 

 @mathemateg    Tudalen 3 

Ymarfer 1 

Cwblhewch y tabl canlynol i ddarganfod canol a radiws y cylchoedd. 

Cylch Canol Radiws 

ሺ𝑥 − 3ሻ2 + ሺ𝑦 + 7ሻ2 = 25   

ሺ𝑥 + 8ሻ2 + ሺ𝑦 − 4ሻ2 = 20   

ሺ𝑥 − 2ሻ2 + ሺ𝑦 + 11ሻ2 = 49   

𝑥2 + 𝑦2 = 144   

𝑥2 + 𝑦2 + 6𝑥 + 2𝑦 − 6 = 0   

𝑥2 + 𝑦2 + 14𝑥 − 4𝑦 − 5 = 0   

2𝑥2 + 2𝑦2 − 24𝑥 + 16𝑦 + 6 = 0   

𝑥2 + 𝑦2 + 7𝑦 + 3.25 = 0   

 

Cylchoedd yn croestorri  

Ystyriwch ddau gylch 𝐶1 ag 𝐶2, efo radiysau 𝑟1 ag 𝑟2, yn ôl eu trefn.  

Gadewch i 𝑝 gynrychioli’r pellter rhwng canol 𝐶1 a chanol 𝐶2.  

• Os yw 𝐶1 ag 𝐶2 yn croestorri mewn dau bwynt gwahanol, yna 𝑝 < 𝑟1 + 𝑟2. 

 

• Os yw 𝐶1 ag 𝐶2 yn cyfarfod mewn un pwynt yn unig, yna naill ai 𝑝 = 𝑟1 + 𝑟2 (cyffwrdd yn allanol)  

Os yw 𝐶1 ag 𝐶2 yn cyfarfod mewn un pwynt yn unig, yna neu 𝑝 = |𝑟1 − 𝑟2| (cyffwrdd yn fewnol).  

(|𝑟1 − 𝑟2| yw’r gwahaniaeth positif rhwng y ddau radiws.) 

 

• Os nad yw 𝐶1 ag 𝐶2 yn croestorri, yna naill ai 𝑝 > 𝑟1 + 𝑟2 (cylchoedd ar wahân)  

Os nad yw 𝐶1 ag 𝐶2 yn croestorri, yna neu 𝑝 < |𝑟1 − 𝑟2| (un cylch o fewn y llall).  

Gallwch archwilio’r perthnasau hyn ar wefan GeoGebra. 

Theoremau Cylchoedd 

Gall y theoremau cylchoedd canlynol (o waith TGAU) ymddangos yn y gwaith ar hafaliad y cylch.  

• Mae’r ongl mewn hanner cylch yn ongl sgwâr. 

• Mae’r perpendicwlar o’r canol i gord yn haneru’r cord. 

• Mae radiws cylch ar bwynt penodol ar ei gylchyn yn berpendicwlar i'r tangiad i'r cylch ar y pwynt hwnnw. 

 

 

           

 

  

https://www.geogebra.org/m/gpPhx6B3
https://www.geogebra.org/m/aBB3qZC6
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Hafaliad y tangiad 

Gadewch i 𝑃 = ሺ𝑐, 𝑑ሻ fod yn bwynt ar gylch efo canol 𝐶 = ሺ𝑎, 𝑏ሻ. 

• Graddiant y radiws 𝑃𝐶 yw 
𝑦2−𝑦1

𝑥2−𝑥1
=

𝑏−𝑑

𝑎−𝑐
. 

• Mae radiws a thangiad yn cyfarfod ar ongl sgwâr, felly graddiant y tangiad i’r cylch  

yn y pwynt 𝑃 yw −
𝑎−𝑐

𝑏−𝑑
. 

• Hafaliad y tangiad i’r cylch yn y pwynt 𝑃 yw 𝑦 − 𝑦1 = 𝑚ሺ𝑥 − 𝑥1ሻ 

       𝑦 − 𝑑 = −
𝑎−𝑐

𝑏−𝑑
ሺ𝑥 − 𝑐ሻ. 

Enghraifft (C2 Haf 2005) 

Rhoddir y cylch 𝐶 gan yr hafaliad  

𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑥 + 4𝑦 − 5 = 0. 
 

(a) Darganfyddwch radiws 𝐶 a chyfesurynnau canol 𝐶. 

(b) (i) Dangoswch fod 𝑃ሺ1,−6ሻ ar 𝐶. 
 

(b) (ii) Darganfyddwch hafaliad y tangiad i 𝐶 yn 𝑃. 

Ateb:  (a) Dull 1: Cwblhau’r sgwâr.   Dull 2: Cymharu efo 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑔𝑥 + 2𝑓𝑦 + 𝑐 = 0. 

ሺ𝑥 − 4ሻ2 − 42 + ሺ𝑦 + 2ሻ2 − 22 − 5 = 0 2𝑔 = −8,    2𝑓 = 4,     𝑐 = −5  

ሺ𝑥 − 4ሻ2 − 16 + ሺ𝑦 + 2ሻ2 − 4 − 5 = 0    𝑔 = −4       𝑓 = 2  

ሺ𝑥 − 4ሻ2 + ሺ𝑦 + 2ሻ2 = 4 + 5 + 16  Radiws 𝐶 = √𝑔2 + 𝑓2 − 𝑐  

ሺ𝑥 − 4ሻ2 + ሺ𝑦 + 2ሻ2 = 25   Radiws 𝐶 = √ሺ−4ሻ2 + 22 −−5  

Yn cymharu efo ሺ𝑥 − 𝑎ሻ2 + ሺ𝑦 − 𝑏ሻ2 = 𝑟2, Radiws 𝐶 = √16 + 4 + 5  

Radiws 𝐶 = √25    Radiws 𝐶 = √25  

Radiws 𝐶 = 5     Radiws 𝐶 = 5       

Cyfesurynnau canol 𝐶 = ሺ𝑎, 𝑏ሻ   Cyfesurynnau canol 𝐶 = ሺ−𝑔,−𝑓ሻ 

Cyfesurynnau canol 𝐶 = ሺ4,−2ሻ   Cyfesurynnau canol 𝐶 = ሺ4,−2ሻ 

(b) (i) Yn amnewid 𝑥 = 1, 𝑦 = −6 i mewn i ochr chwith hafaliad y cylch: 

12 + ሺ−6ሻ2 − 8ሺ1ሻ + 4ሺ−6ሻ − 5 

= 1 + 36 − 8 − 24 − 5 

= 0 

Felly mae ሺ1, −6ሻ ar 𝐶. 

(ii) Graddiant y radiws o ሺ4, −2ሻ i ሺ1,−6ሻ: 

𝑦2−𝑦1

𝑥2−𝑥1
=

−6−−2

1−4
  

𝑦2−𝑦1

𝑥2−𝑥1
=

−4

−3
  

𝑦2−𝑦1

𝑥2−𝑥1
=

4

3
  

Felly graddiant y tangiad yw −
3

4
 (sef negatif y cilydd). 

Hafaliad y tangiad: 𝑦 − 𝑦1 = 𝑚ሺ𝑥 − 𝑥1ሻ 

    𝑦 − −6 = −
3

4
ሺ𝑥 − 1ሻ 

    𝑦 + 6 = −
3

4
𝑥 +

3

4
 

    𝑦 = −
3

4
𝑥 −

21

4
   

𝑃 = ሺ𝑐, 𝑑ሻ 

𝐶 = ሺ𝑎, 𝑏ሻ 
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Beth yw’r gwaith?  Ffactorio a datrys hafaliadau ciwbig trwy rannu allan ffactor hysbys. 

   

Beth sydd ei angen cyn 

cychwyn? 
 Gwaith TGAU: Amnewid; datrys hafaliadau cwadratig. 

   

I ble mae’n arwain?  
Uned 3: Symleiddio mynegiadau cymarebol. 
 

Cymwysiadau: Cromliniau Bezier i lunio siapiau ar gyfrifiaduron. 

 

 

Rhannu Algebraidd 

Beth yw 14 ÷ 5? Un ffordd o ysgrifennu’r ateb yw 14 ÷ 5 = 2 gweddill 4, gan fod 14 = (2 × 5) + 4. 

Gallwn fynegi symiau rhannu algebraidd mewn ffordd debyg, gyda’r rhannu’n cael ei wneud gan ddefnyddio ffrâm 

rannu. 

Enghraifft 1 

(5𝑥3 + 8𝑥2 − 6𝑥 + 3) ÷ (𝑥 − 2)  

      5𝑥3 + 15𝑥2 + 18𝑥 + 30 

               𝑥 − 2 5𝑥3 + 18𝑥2 − 16𝑥 + 13 

        5𝑥3 − 10𝑥2 

        5𝑥3 + 18𝑥2 − 16𝑥 + 13 

        5𝑥3 + 18𝑥2 − 36𝑥 

       5𝑥3 + 18𝑥2 + 30𝑥 + 13 

      5𝑥3 + 18𝑥2 + 30𝑥 − 60 

      5𝑥3 + 18𝑥2 + 30𝑥 + 63 

Felly (5𝑥3 + 8𝑥2 − 6𝑥 + 3) ÷ (𝑥 − 2) = 5𝑥2 + 18𝑥 + 30 gweddill 63, neu  

5𝑥3 + 8𝑥2 − 6𝑥 + 3 = (5𝑥2 + 18𝑥 + 30)(𝑥 − 2) + 63 

Gallwn ddefnyddio Theorem y Gweddill i ddarganfod y gweddill yn sydyn. 

Pan gaiff polynomial 𝑓(𝑥) ei rannu efo mynegiad o’r ffurf  

𝑥 − 𝑎, ble mae 𝑎 yn gysonyn, yna’r gweddill yw 𝑓(𝑎). 

 

Felly, yn yr enghraifft uchod, y gweddill pan gaiff 𝑓(𝑥) = 5𝑥3 + 8𝑥2 − 6𝑥 + 3 ei rannu efo 𝑥 − 2 yw 𝑓(2), sef 

5 × 23 + 8 × 22 − 6 × 2 + 3 = 63 

 
Eglurhad 
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Ymarfer 1 

Darganfyddwch y gweddill pan gaiff 4𝑥3 − 7𝑥2 + 9𝑥 − 1 ei rannu efo 𝑥 + 3, 

(a) gan ddefnyddio ffrâm rannu; 

(b) gan ddefnyddio Theorem y Gweddill. 
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............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

Theorem y Ffactor 

(a) Mae’r polynomial 𝑥 − 𝑎 yn ffactor o’r polynomial 𝑓(𝑥) os yw 𝑓(𝑎) = 0. 

(b) Os yw 𝑓(𝑎) = 0, yna mae’r polynomial 𝑥 − 𝑎 yn ffactor o’r polynomial 𝑓(𝑥). 

 

Enghraifft 2 

(a) Mae’r polynomial 𝑥 + 5 yn ffactor o’r polynomial 2𝑥2 − 8𝑥 − 10 gan fod 

𝑓(−5) = 2(−5)2 − 8(−5) − 10 

𝑓(−5) = 0 

(b) Nid yw’r polynomial 𝑥 − 3 yn ffactor o’r polynomial 2𝑥3 + 9𝑥2 − 11𝑥 − 30 gan fod 

𝑓(3) = 2(3)3 + 9(3)2 − 11(3) − 30 

𝑓(3) = 72 

𝑓(3) ≠ 0 

Ymarfer 2 

(a) Ydi’r polynomial 𝑥 − 4 yn ffactor o’r polynomial 3𝑥2 + 5𝑥 − 28? 

(b) Ydi’r polynomial 𝑥 + 2 yn ffactor o’r polynomial 𝑥3 + 5𝑥2 + 6𝑥? 
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............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 
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Datrys Hafaliadau Ciwbig 

Er mwyn datrys hafaliad ciwbig megis 2𝑥3 + 3𝑥2 − 45𝑥 + 54 = 0, 

(a) Defnyddiwch Theorem y Ffactor i ddarganfod un ffactor o’r polynomial.  

(Gallwch ddefnyddio’r ‘table mode’ ar eich cyfrifiannell i helpu efo hyn.) 

(b) Rhannwch allan y ffactor gan ddefnyddio ffrâm rannu, er mwyn ysgrifennu’r mynegiad ciwbig fel lluoswm mynegiad 

cwadratig a mynegiad llinol. 

(c) Datryswch yr hafaliad sy’n weddill gan ddefnyddio technegau o’r cwrs TGAU. 

Enghraifft 3 

Datryswch yr hafaliad ciwbig 2𝑥3 + 3𝑥2 − 45𝑥 + 54 = 0. 

Ateb: I gychwyn, defnyddiwn y ‘table mode’ ar gyfrifiannell i amnewid gwerthoedd gwahanol i mewn i  

2𝑥3 + 3𝑥2 − 45𝑥 + 54. 

𝑥 −5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3 4 5 

2𝑥3 + 3𝑥2 − 45𝑥 + 54 104 154 162 140 100 54 14 −8 0 50 154 
 

Gan fod amnewid 𝑥 = 3 i mewn i’r polynomial yn rhoi ateb 0, mae 𝑥 − 3 yn ffactor o’r polynomial.  

Gallwn rannu’r ffactor hwn allan o’r polynomial gan ddefnyddio ffrâm rannu: 

      2𝑥3 + 2𝑥2 + 19𝑥 − 18 

               𝑥 − 3 2𝑥3 + 3𝑥2 − 45𝑥 + 54 

        2𝑥3 − 6𝑥2 

        2𝑥3 + 9𝑥2 − 45𝑥 + 54 

        2𝑥3 + 9𝑥2 − 27𝑥 

       2𝑥3 + 9𝑥2 − 18𝑥 + 54 

       2𝑥3 + 9𝑥2 − 18𝑥 + 54 

      2𝑥3 + 9𝑥2 − 18𝑥 + 50 

Felly, mae’n bosib ail-ysgrifennu’r hafaliad gwreiddiol 2𝑥3 + 3𝑥2 − 45𝑥 + 54 = 0 fel 

(𝑥 − 3)(2𝑥2 + 9𝑥 − 18) = 0. 

Gallwn ddefnyddio’r technegau o’r cwrs TGAU i ffactorio’r mynegiad cwadratig 2𝑥2 + 9𝑥 − 18: 

2 × −18 = −36 

2𝑥2 + 12𝑥 − 3𝑥 − 18 

= 2𝑥(𝑥 + 6) − 3(𝑥 + 6) 

= (𝑥 + 6)(2𝑥 − 3) 

Mae’n bosib yn awr datrys yr hafaliad gwreiddiol: 

(𝑥 − 3)(2𝑥2 + 9𝑥 − 18) = 0 

(𝑥 − 3)(𝑥 + 6)(2𝑥 − 3) = 0 

     Naill ai 𝑥 − 3 = 0 neu 𝑥 + 6 = 0 neu 2𝑥 − 3 = 0 

                       𝑥 = 3              𝑥 = −6     2𝑥 = 3 

               𝑥 =
3

2
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