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5.

Ystyriwch yr hafaliadau cydamserol
X+ 2y—- z=2
2x— y+ z=3
4x— Ty+ 5z=5.
O wybod nad oes i’r hafaliadau hyn ddatrysiad unigryw,

(a) dangoswch fod yr hafaliadau’n gyson,

(b)  darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau.
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(a) Dangoswch fod y matrics A a ddiffinnir isod yn hynod.

() @

(i)

21 2
A=[3 4 1 3]
1 8 -5

Darganfyddwch werth £ fel bod yr hafaliadau canlynol yn gyson.

Ar gyfer y gwerth hwn o £, darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau hyn.
]
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1. Trwy ostwng i ffurf echelon, datryswch yr hafaliadau canlynol.

x+3y+2z=14
2x+ y+ z=17
3x+2y— z= 7 [7]
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3.

Rhoddir y matrics A gan

o = N
o= =

(a) Darganfyddwch werth A fel bod A yn hynod.
(b) O wybodbod A =4,

(1) darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A,
(i)  darganfyddwch fatrics gwrthdro A.

(6]
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2.  (a) Darganfyddwch wrthdro’r matrics

2 4 2
12 2| . [6]
1
(b)  Trwy hyn, datryswch yr hafaliadau
2 4 2|x| |8
(2]
1 22 =18
1 11 5
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4.

(a) Trwy ostwng i ffurf echelon, darganfyddwch werth £ fel bod yr hafaliadau canlynol yn
gyson.

(b)  Ar gyfer y gwerth hwn o £, darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau hyn. [3]
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7. O wybod mai matrics 2 X 2 yw A ac mai cysonyn yw &, dangoswch fod

det(kA) = k2 det(A). [4]
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9. Mae’r matrics A wedi’i ddiffinio gan

A+l 1 A
A= 1 2 Af.
2 A1

(a) (1) Darganfyddwch a symleiddiwch fynegiad ar gyfer determinant A.

(i) Dangoswch fod A yn hynod (singular) pan fydd A = 1 ond nad oes unrhyw werthoedd
real eraill ar gyfer A fel bod A yn hynod. [5]

(b)  Yn awr, ystyriwch y system o hafaliadau
AX=B

lle mae

[ESTRRSSIN S ]

X
X=|v|:B=
z

@) O wybod bod A = 1, dangoswch fod yr hafaliadau hyn yn gyson a darganfyddwch eu
datrysiad cyffredinol.

(i) O wybod bod A = -1, darganfyddwch y matrics gwrthdro A~ a thrwy hyn, datryswch
yr hafaliadau hyn. [7]
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3.

(a) Darganfyddwch wrthdro’r matrics

(b) Trwy hyn, datryswch y system o hafaliadau

x+2y+3z=13
2x+3y+ z=13
3x+5y+2z=22.

(6]

(2]
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6.

Mae’r matrics A wedi’i roi gan

A1 2
A=|2 -1 4
31 4

(a) Dangoswch mai A =1 yw’r unig werth positif ar gyfer 4 fel bod A yn hynod.

(b)  Ystyriwch yr hafaliadau canlynol.
X+y+2z= 2
2x—y+ z=-2
3x+y+4z= 2

(i) Dangoswch fod yr hafaliadau hyn yn gyson.
(ii)  Darganfyddwch y datrysiad cyffredinol.

(51

(6]
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2. Mae’r matricsau A a B wedi’u rhoi gan

75 1 2
A= ; B=
32 3 4
(a) Darganfyddwch fatrics gwrthdro A. [3]

(b) Darganfyddwch X, sef y matrics 2 x 2 sy’n bodloni’r hafaliad

AX=B. (3]
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4.

(a) Dangoswch fod y matrics canlynol yn hynod.

1 22
213
4 57
(b)  Ystyriwch yr hafaliadau canlynol
x+2y+2z=1
2x+ y+3z=3

dx+5v+7z= )

(i) Darganfyddwch werth A fel bod yr hafaliadau hyn yn gyson.

(i)  Darganfyddwch y datrysiad cyffredinol sy’n cyfateb i’r gwerth hwn o 4 .

(2]

(71
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3.

Mae’r matrics A wedi’i roi gan

2 23
A=|1 2 4
4 55

(a) Darganfyddwch werthoedd A fel bod A yn hynod.

(b) O wybodbod A =3,
(i)  darganfyddwch fatrics gwrthdro A,
(ii)  trwy hyn, datryswch yr hafaliadau
2x+3y+3z=2

x+2y+3z=-1
4x + S5y +5z=4.

[4]

(6]
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2.

Ystyriwch yr hafaliadau canlynol.

(8]

x+2y+z=1
2x+3y+z=3
3x+4y+z=4
O wybod bod yr hafaliadau hyn yn gyson,
(a) darganfyddwch werth A,

(b) darganfyddwch y datrysiad cyffredinol.

(4]
(3]
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6. Mae’r matrics A wedi’i roi gan
1 2 3
A=A 1 -2
2 1 A
(a) (i) Darganfyddwch a symleiddiwch fynegiad ar gyfer determinant A.
(i) Dangoswch fod A yn anhynod (non-singular) ar gyfer pob gwerthrealo 1. [4]
(b) Owybodbod A =1,
(i) darganfyddwch A™', sef matrics gwrthdro A,
(i)  trwy hyn, datryswch yr hafaliad AX = B,
X 9
llemaeX = |y a B=|2]|. [7]
7

V4
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4.

(a)  Dangoswch fod y matrics canlynol yn hynod.

1 2
2 1 [2]
4 -1 7

(b) O wybod bod y system ganlynol o hafaliadau’n gyson,

12 1 %] 1
2 1 3|yl=[2
4 -1 7|z| |2

(i) darganfyddwch werth A,
(i) darganfyddwch y datrysiad cyffredinol. [7]
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8.

Mae’r matrics A wedi’i roi gan

(a)

(b)

12
A= .
Enrhifwch A% a dangoswch fod
A?=5A+21,

lle mae I yn dynodi’r matrics unfathiant.

Gan ddefnyddio’r canlyniad yn (), dangoswch fod
A% = A +ul
lle mae A, u yn gysonion sydd i’'w darganfod.

(4]

(3]
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5.

Mae’r matrics A wedi’i ddiffinio gan

A=

o — =

1 6
k 4
11

(a) Dangoswch fod A yn anhynod (non-singular) ar gyfer pob gwerth real o k.

(b) O wybodbod k =3,
(i) darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A,
(i) darganfyddwch fatrics gwrthdro A,

(ii1)  trwy hyn, datryswch yr hafaliadau
3x+ y+6z= 1,
x+3y+4z=-1,
y+ z=-1

[

(7
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4. Mae’r matrics A wedi’i roi gan 34 2
A=|1 1 4|

4 5 7
(a) (i) Darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A.

(i) Darganfyddwch fatrics gwrthdro A. [6]

(b)  Trwy hyn, datryswch yr hafaliadau

3 42 5
1 1 4 2l
4 57

S
1l
-
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5. (a) Darganfyddwch werth k fel bod y system ganlynol o hafaliadau’n gyson.

12 3 ||x 2
23 1 y|=|3 [5]
34 -1 ||z k

(b) Darganfyddwch y datrysiad cyffredinol ar gyfer y gwerth hwn o k. [3]
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2.

Ystyriwch yr hafaliadau

x+2y+3z
2x— y+

4’
2’
x+7y+8=k.

(8]
I

O wybod bod yr hafaliadau hyn yn gyson,

(a) darganfyddwch werth y cysonyn k,

(b) darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau.

[
(3]
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4.

Mae’r matrics A wedi’i roi gan
A1 1
A= 13 A |
475
(a) Darganfyddwch werthoedd A fel bod A yn hynod.

(b) O wybodbod A =1,

(i) darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A,
(ii) darganfyddwch y matrics gwrthdro AL

(3]

(3]
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6.

Ystyriwch y system o hafaliadau AX = B, lle mae

(a)

(b)

(c)

1 A3 X 2
A=|2 1 A|;X=|y[;B=|1].
547 z 4

(i) Darganfyddwch ddeterminant A yn nhermau’r cysonyn A .
(i) Dangoswch fod A yn hynod pan fydd A =2 a darganfyddwch y gwerth arall ar
gyfer A fel bod A yn hynod. [4]
O wybod bod A =2,
(i) dangoswch fod yr hafaliadau’n gyson,
(i) darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau. [7]

O wybod bod A =1,
(i) darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A,
(i) darganfyddwch fatrics gwrthdro A,
(i)  trwy hyn, datryswch yr hafaliadau. [7]
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2 31
(@ OwybodbodA=| 1 2 3 |,

2 3 4

(i) darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A,
(i) darganfyddwch fatrics gwrthdro A. [5]
(b) Trwy hyn datryswch yr hafaliadau
2x+3y+ z

x+2p+3z
2x + 3y + 4z

13,
13,
19. 2]
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3. Ystyriwch yr hafaliadau canlynol.

x +2y +4z =3,
X —y +2z =4,
4x —y +10z=k.

O wybod bod yr hafaliadau’'n gyson,
(a) darganfyddwch werth k, [8]

(b) darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau. [3]
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6.

Mae’r matrics A wedi’i roi gan

(a) Darganfyddwch werthoedd A fel bod A yn hynod.
(b) O wybod bod A =-1,

(i) darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) A,
(i)  darganfyddwch fatrics gwrthdro A.

[

5]




image33.png
4,

(@) Mae'r matrics M wedi’i roi gan

—_— N
o = =

Dangoswch fod M yn hynod. [3]

(b) (i) Darganfyddwch werth u fel bod y system ganlynol o hafaliadau’n gyson.

1
2
1

—_— N
o = =

2
=|2
u

S

(i)  Ar gyfer y gwerth hwn o u, darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol y system hon o
hafaliadau. [7]
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6.

Mae’r matricsau A a B wedi'u rhoi gan

324 3 -2 0
A=1336|;B=|-3 -1 6].
2 23 0 2 -3
(a) Enrhifwch y matrics AB. [2]
[21

(b)  Trwy hyn, neu fel arall, darganfyddwch y matrics gwrthdro A~

(c) Trwy hyn, datryswch yr hafaliadau cydamserol

3x+2y+4z=14
3x+3y+62=18
2x +2y+3z=11

[21
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5.

Mae’r matrics M wedi’i roi gan

Il
> 9N
o>
N NN

(a) (i) Dangoswch fod
detM=4-31-2%

(i)  Trwy hyn dangoswch fod M yn hynod pan mae A = 1 ac nad yw'n hynod ar gyfer
unrhyw werthoedd real eraill o 1.

(i) Dangoswch fod y system ganlynol o hafaliadau yn gyson a darganfyddwch y

datrysiad cyffredinol. [12]
2 5 1||«x 3
0 1-1{|yl=]|1
1 2 1f|:z 1

(b)  Tybiwch nawr fod A = —1. Trwy ganfod matrics atgydiol (adjugate) M yn gyntaf,
darganfyddwch y matrics gwrthdro M. [5]
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1.

Mae'r matrics M wedi’i roi gan

I
W o~
ENUS I (O]
N = W

(@)  Enrhifwch ddeterminant M. [2]

(b) (i) Darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) M.
(i) Diddwythwch (Deduce) y matrics gwrthdro M. [3]

(c) Trwy hyn datryswch y system o hafaliadau

12 3|[x] [n
2 3 1l|y|=|1
34 2|z |17

12
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9. (a) Diffinnir y matrics A gan

121
A=|1 13
352
Darganfyddwch werth A fel bod A yn hynod (singular). [3]

(b)  Ystyriwch y system o hafaliadau

12 1 x| |1
3ly(=|2
Az 4

N -

1

3

(i) O wybod bod A = 5, darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol y system hon o
hafaliadau.

(ii)  Gellir tybio, yn awr, bod A = 3. Trwy yn gyntaf ddarganfod gwrthdro’r matrics A,
datryswch y system hon o hafaliadau. [12]
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5. Ystyriwch yr hafaliadau canlynol.
x+3y—z=1,
2x—y+2z=73,
3x-5y+5z=A

(a) Darganfyddwch werth A fel bod yr hafaliadau'n gyson. [4]

(b) Argyfery gwerth hwn o A, darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau. [3]
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6.

Mae'r matrics M wedi'i roi gan

M=

P

1
A
2

)

(@ (i) Darganfyddwch fynegiad ar gyfer determinant M yn nhermau A.

, lle mae A yn gysonyn.

(i)  Dangoswch fod M yn hynod pan mae A = 3 a nodwch y gwerth arall ar gyfer A fel
4]

bod M yn hynod.

(b) O wybod bod A = 3, darganfyddwch werth u fel bod y system ganlynol o hafaliadaun

gyson.
31 2|« 3
4 3 1||y|=|u
52 3|z 2
(c) Tybiwch nawr fod A = 2 fel bod
212
M= |4 2 1
523

(i) Darganfyddwch fatrics atgydiol (adjugate) M.

(i) Trwy hyn darganfyddwch y matrics gwrthdro M.

[4

[5]
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6.

Mae’r matrics A wedi'i roi gan

>

Il
o a2 o
w N -
o = -

(@) Dangoswch fod A yn anhynod (non-singular).

(b) Dangoswch fod
A3=2A%+5A + 21

(¢) Trwy hyn darganfyddwch fynegiad cwadratig yn A ar gyfer A%.

E]

151

[4]
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2. Dangoswch fod y matrics canlynol yn anhynod (non-singular) ar gyfer pob gwerth o’r cysonyn
real A.
1 -2 2
A 20
2 31 (6l
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7.

Ystyriwch y system o hafaliadau:

(a)

(b)

2 5 3|«x 2
1 2 2|y|=|4
I 1 Az u

Trwy ostwng i ffurf echelon, darganfyddwch y gwerth ar gyfer A4 fel nad oes i’r hafaliadau
ddatrysiad unigryw. [5]

Ar gyfer y gwerth hwn o A, darganfyddwch y gwerth ar gyfer u fel bod yr hafaliadau’n
gyson. Darganfyddwch ddatrysiad cyffredinol yr hafaliadau yn yr achos hwn. [5]
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5. Rhoddir y matricsau A ac I gan

-4 -4 4 100
A=|-1 0 1} I={0 10
-7 -6 7 001
(a) Ysgrifennwch y matrics A + AL 2]

(b) Darganfyddwch y gwerthoedd ar gyfer A fel bod y matrics A + AI yn hynod. [7]
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8. Trwy ostwng i ffurf echelon, datryswch yr hafaliadau

1 3 2|« 13
2 1 1|ly|=| 7]
3 2-1|z [7]
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2.

(a) Darganfyddwch wrthdro (inverse) y matrics canlynol.

121
231
342 [6]

(b)  Trwy hyn, datryswch yr hafaliadau
xX+2y+ z=1
2x+3y+ z=4
3x+4y+2z=4. [2]




