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Ffwythiant Cymarebol Ffracsiynau Rhannol 

𝑝𝑥 + 𝑞

(𝑎𝑥 + 𝑏)(𝑐𝑥 + 𝑑)
 

𝐴

𝑎𝑥 + 𝑏
+

𝐵

𝑐𝑥 + 𝑑
 

𝑝𝑥 + 𝑞

(𝑎𝑥 + 𝑏)2
 

𝐴

𝑎𝑥 + 𝑏
+

𝐵

(𝑎𝑥 + 𝑏)2
 

𝑝𝑥2 + 𝑞𝑥 + 𝑟

(𝑎𝑥 + 𝑏)(𝑐𝑥 + 𝑑)(𝑒𝑥 + 𝑓)
 

𝐴

𝑎𝑥 + 𝑏
+

𝐵

𝑐𝑥 + 𝑑
+

𝐶

𝑒𝑥 + 𝑓
 

𝑝𝑥2 + 𝑞𝑥 + 𝑟

(𝑎𝑥 + 𝑏)2(𝑐𝑥 + 𝑑)
 

𝐴

𝑎𝑥 + 𝑏
+

𝐵

(𝑎𝑥 + 𝑏)2
+

𝐶

𝑐𝑥 + 𝑑
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Beth yw’r gwaith?  
Gwahanu ffracsiwn algebraidd i roi swm ffracsiynau efo enwaduron llinol. 

Defnyddio’r gwaith yma i integru ffracsiynau algebraidd. 

   

Beth sydd ei angen cyn 

cychwyn? 
 

Lefel A Uned 1: Differu ac integru. 

Lefel A Uned 3: Integru pellach. 

   

I ble mae’n arwain?  
Cymwysiadau: Lleihau’r sŵn cefndirol mewn clip sain; cywasgu ffeiliau 

cyfrifiadurol; astudio sut mae cyffur yn dadfeilio yn y corff. 

 

 

Symleiddio Mynegiadau Cymarebol  

Cyn defnyddio’r technegau ar gyfer ffracsiynau algebraidd sy’n dilyn, mae’n bwysig gwirio i weld os 

yw’n bosib symleiddio mynegiad algebraidd gan ddefnyddio technegau blaenorol. 

Enghraifft 1      Enghraifft 2 

Symleiddiwch 
15𝑥+20

(3𝑥+4)(2𝑥−3)
.    Symleiddiwch 

𝑥2+8𝑥+15

𝑥2+2𝑥−15
. 

Ateb:  
15𝑥+20

(3𝑥+4)(2𝑥−3)
=

5(3𝑥+4)

(3𝑥+4)(2𝑥−3)
   Ateb:  

𝑥2+8𝑥+15

𝑥2+2𝑥−15
=

(𝑥+5)(𝑥+3)

(𝑥+5)(𝑥−3)
 

 
15𝑥+20

(3𝑥+4)(2𝑥−3)
=

5

(2𝑥−3)
    

𝑥2+8𝑥+15

𝑥2+2𝑥−15
=

𝑥+3

𝑥−3
 

Enghraifft 3      Enghraifft 4 

Symleiddiwch 
6𝑥3−5𝑥2+2𝑥+3

2𝑥+1
.    Symleiddiwch 

6𝑥3−5𝑥2+2𝑥+5

2𝑥+1
. 

Ateb: Trwy ddefnyddio ffrâm rannu,   Ateb: Trwy ddefnyddio ffrâm rannu, 

 

2𝑥 + 1   6𝑥3 − 5𝑥2 + 2𝑥 + 3    2𝑥 + 1   6𝑥3 − 5𝑥2 + 2𝑥 + 5 

   6𝑥3 + 3𝑥2        6𝑥3 + 3𝑥2 

          −8𝑥2 + 2𝑥 + 3              −8𝑥2 + 2𝑥 + 5 

          −8𝑥2 − 4𝑥              −8𝑥2 − 4𝑥 

            6𝑥 + 3                6𝑥 + 5 

            6𝑥 + 3                6𝑥 + 3 

                  2 

 

Felly 
6𝑥3−5𝑥2+2𝑥+3

2𝑥+1
= 3𝑥2 − 4𝑥 + 3.    Felly 

6𝑥3−5𝑥2+2𝑥+5

2𝑥+1
= 3𝑥2 − 4𝑥 + 3 +

2

2𝑥+1
.  

     

 

 

3𝑥2 − 4𝑥 + 3 3𝑥2 − 4𝑥 + 3 
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Ymarfer 1      Ymarfer 2 

Symleiddiwch 
12𝑥−8

(2𝑥+5)(3𝑥−2)
.    Symleiddiwch 

𝑥2+7𝑥+12

𝑥2−2𝑥−15
. 

 

..................................................................................................................................... .......................................................................................................................... ............................... 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

............................................................................................................................. ........ ....................................................................................................................... .................................. 

............................................................................................................................. ........ ......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ........ ............................................................................................................................. ............................ 

Ymarfer 3      Ymarfer 4 

Symleiddiwch 
6𝑥3+19𝑥2+37𝑥+18

3𝑥+2
.    Symleiddiwch 

6𝑥3+19𝑥2+37𝑥+15

3𝑥+2
. 

 

............................................................................................................................. ........ ....................................................................................................................... .................................. 

............................................................................................................................. ........ ......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ........ ......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ........ .................................................................................................................................................... ..... 

............................................................................................................................. ........ ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

............................................................................................................................. ........ ....................................................................................................................... .................................. 

Ymarfer 5      Ymarfer 6 

Datryswch yr hafaliad 
2𝑥2−3𝑥−20

𝑥−4
= 0.   Datryswch yr hafaliad 

6𝑥6+11𝑥5−4𝑥4−4𝑥3

2𝑥+1
= 0. 

 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

.................................................................................................................................. ... ............................................................................................................................. ............................ 

............................................................................................................................. ........ ......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ........ ......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ........ ......................................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ........ ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

.................................................................................................................................. ... ............................................................................................................................. ............................ 

............................................................................................................................. ........ ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 

..................................................................................................................................... ............................................................................................................................. ............................ 
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Ffracsiynau Rhannol 

O gael ffracsiwn ble mae’r enwadur yn lluoswm ffactorau llinol, gallwn ddadelfennu’r ffracsiwn i 

mewn i’w ffracsiynau rhannol. 

Enghraifft 5 

Mynegwch y ffracsiwn 
7𝑥−10

(𝑥+2)(𝑥−6)
 yn nhermau ffracsiyanu rhannol. 

Ateb: Mae’n bosib ysgrifennu’r ffracsiwn yn y ffurf 
𝐴

𝑥+2
+

𝐵

𝑥−6
, ble mae 𝐴 a 𝐵 yn rhifau mae angen eu darganfod. 

7𝑥 − 10

(𝑥 + 2)(𝑥 − 6)
≡

𝐴

𝑥 + 2
+

𝐵

𝑥 − 6
 

7𝑥 − 10 ≡
𝐴(𝑥 + 2)(𝑥 − 6)

𝑥 + 2
+

𝐵(𝑥 + 2)(𝑥 − 6)

𝑥 − 6
 

7𝑥 − 10 ≡ 𝐴(𝑥 − 6) + 𝐵(𝑥 + 2) 

Mae dwy dechneg ar gyfer ceisio darganfod gwerthoedd 𝐴 a 𝐵: 

 Amnewid gwerthoedd i mewn i’r unfathiant, fel arfer gwerthoedd sy’n dileu rhai o’r termau; 

 Cymharu cyfernodau, e.e. cyfernodau 𝑥. 

Trwy amnewid 𝑥 = 6 i mewn i’r unfathiant, bydd y term efo’r 𝐴 yn diflannu, a gallwn gyfrifo gwerth 𝐵. 

7(6) − 10 ≡ 𝐴(6 − 6) + 𝐵(6 + 2) 

42 − 10 ≡ 𝐴(0) + 𝐵(8) 

32 ≡ 8𝐵 

𝐵 ≡ 4 

Trwy amnewid 𝑥 = −2 i mewn i’r unfathiant, bydd y term efo’r 𝐵 yn diflannu, a gallwn gyfrifo gwerth 𝐴. 

7(−2) − 10 ≡ 𝐴(−2 − 6) + 𝐵(−2 + 2) 

−14 − 10 ≡ 𝐴(−8) + 𝐵(0) 

−24 ≡ −8𝐴 

𝐴 ≡ 3 

Felly 
2𝑥

(𝑥+2)(𝑥−6)
=

3

𝑥+2
+

4

𝑥−6
. 

Ymarfer 7 

Mynegwch y ffracsiwn 
13𝑥−1

(𝑥+3)(𝑥−7)
 yn nhermau ffracsiyanu rhannol. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. .......................................................................................................................................................................... ... 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................... .............................................. 

.......................................................................................................................................................................................................................................................................................................... 

...................................................................................................................................................................... .................................................................................................................................... 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................. ........................................................................................................................................................................ ..... 

............................................................................................................................. ............................................................................................................................................................................. 

Lluosi efo  

(𝑥 + 2)(𝑥 − 6) 
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Os yw enwadur yn cynnwys ffactor wedi’i sgwario, rhaid ystyried y ffactor yn unigol ac wedi’i sgwario. 

Enghraifft 6 (C4 Haf 2005) 

(a) Mynegwch y ffracsiwn 
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
 yn nhermau ffracsiyanu rhannol. 

(b) Darganfyddwch ∫
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
𝑑𝑥. 

Ateb: (a) Mae’n bosib ysgrifennu’r ffracsiwn yn y ffurf 
𝐴

2𝑥−1
+

𝐵

(2𝑥−1)2 +
𝐶

𝑥+2
, ble mae 𝐴, 𝐵 ac 𝐶 yn rhifau mae angen eu 

darganfod. 

8𝑥2 + 𝑥 − 5

(2𝑥 − 1)2(𝑥 + 2)
≡

𝐴

2𝑥 − 1
+

𝐵

(2𝑥 − 1)2
+

𝐶

𝑥 + 2
 

8𝑥2 + 𝑥 − 5 ≡
𝐴(2𝑥 − 1)2(𝑥 + 2)

2𝑥 − 1
+

𝐵(2𝑥 − 1)2(𝑥 + 2)

(2𝑥 − 1)2
+

𝐶(2𝑥 − 1)2(𝑥 + 2)

𝑥 + 2
 

8𝑥2 + 𝑥 − 5 ≡ 𝐴(2𝑥 − 1)(𝑥 + 2) + 𝐵(𝑥 + 2) + 𝐶(2𝑥 − 1)2 

Trwy amnewid 𝑥 = −2 i mewn i’r unfathiant, bydd y termau efo’r 𝐴 a’r 𝐵 yn diflannu, a gallwn gyfrifo gwerth 𝐶. 

8(−2)2 + (−2) − 5 ≡ 𝐴(2(−2) − 1)(−2 + 2) + 𝐵(−2 + 2) + 𝐶(2(−2) − 1)2 

32 − 2 − 5 ≡ 𝐴(0) + 𝐵(0) + 𝐶(25) 

25 ≡ 25𝐶 

𝐶 ≡ 1 

Trwy amnewid 𝑥 = 0.5 i mewn i’r unfathiant, bydd y termau efo’r 𝐴 a’r 𝐶 yn diflannu, a gallwn gyfrifo gwerth 𝐵. 

8(0.5)2 + 0.5 − 5 ≡ 𝐴(2(0.5) − 1)(0.5 + 2) + 𝐵(0.5 + 2) + 𝐶(2(0.5) − 1)2 

2 + 0.5 − 5 ≡ 𝐴(0) + 𝐵(2.5) + 𝐶(0) 

−2.5 ≡ 25𝐵 

𝐵 ≡ −1 

Trwy gymharu cyfernodau 𝑥2, gallwn gyfrifo gwerth 𝐴. 

8 ≡ 2𝐴 + 0𝐵 + 4𝐶 

8 ≡ 2𝐴 + 4(1) 

4 ≡ 2𝐴 

𝐴 ≡ 2 

Felly 
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
=

2

2𝑥−1
−

1

(2𝑥−1)2 +
1

𝑥+2
. 

(b) ∫
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
𝑑𝑥 = ∫

2

2𝑥−1
−

1

(2𝑥−1)2 +
1

𝑥+2
𝑑𝑥 

(b) ∫
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
𝑑𝑥 = ∫

2

2𝑥−1
𝑑𝑥 − ∫(2𝑥 − 1)−2 𝑑𝑥 + ∫

1

𝑥+2
𝑑𝑥  

(b) ∫
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
𝑑𝑥 = ln|2𝑥 − 1| +

1

2
(2𝑥 − 1)−1 + ln|𝑥 + 2| + 𝑐 

(b) ∫
8𝑥2+𝑥−5

(2𝑥−1)2(𝑥+2)
𝑑𝑥 = ln |(2𝑥 − 1)(𝑥 + 2)| +

1

2(2𝑥−1)
+ 𝑐 

 

  

Lluosi efo  

(2𝑥 − 1)2(𝑥 + 2) 

(2𝑥 − 1)(𝑥 + 2) =
2𝑥2 + 3𝑥 − 2, 

(2𝑥 − 1)2 = 

4𝑥2 − 4𝑥 + 1 

Pa ddulliau eraill y 

byddai’n bosib eu 

defnyddio i 

ddarganfod gwerth 

𝐴? 
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(C4 Haf 2011) 
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(C4 Haf 2018) 
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(C4 Haf 2007) 
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Gallwn ddefnyddio integru i ddarganfod yr arwynebedd wedi’i ffinio gan y gromlin 𝑦 = 𝑓(𝑥), yr echelin–𝑥, y llinell 

𝑥 = 𝑎 a’r llinell 𝑥 = 𝑏. 

∫ 𝑦 𝑑𝑥
𝑏

𝑎

 

Byddai’n bosib amcangyfrif yr arwynebedd yma trwy ei hollti i mewn i betryalau o led gyson 𝛿𝑥. 

Enghraifft 7 

Mae’r diagram isod yn dangos y gromlin 𝑦 = 𝑥2 + 4 rhwng 𝑥 = −1 ac 𝑥 = 5. 

 

Gallwn amcangyfrif gwerth ∫ 𝑥2 + 4
4

0
𝑑𝑥 trwy ddefnyddio’r petryalau gwyrdd uchod, i gyd o led 1 uned.  

Uchder bob petryal yw gwerth y ffwythiant ar ochr chwith y petryal. 

∫ 𝑥2 + 4
4

0

𝑑𝑥 ≈ (1 × 4) + (1 × 5) + (1 × 8) + (1 × 13) 

∫ 𝑥2 + 4
4

0

𝑑𝑥 ≈ 30 

Gwelwn o’r diagram bod yr amcangyfrif yn tanamcangyfrif, gan fod y gromlin goch yn gorwedd uwchben y petryalau. 

Go wir, mae 

∫ 𝑥2 + 4
4

0

𝑑𝑥 = [
𝑥3

3
+ 4𝑥]

0

4

 

∫ 𝑥2 + 4
4

0

𝑑𝑥 = [
43

3
+ 4 × 4] − [

03

3
+ 4 × 0] 

∫ 𝑥2 + 4
4

0

𝑑𝑥 =
112

3
 

Felly, mae ein hamcangyfrif 
112

3
− 30 =

22

3
 uned sgwâr yn rhy fach. Byddai’n bosib gwella’r amcangyfrif trwy 

ddefnyddio mwy o betryalau, o led llai. 

Yn gyffredinol, os oes gennym 𝑛 petryal, i gyd o led 𝛿𝑥, yna’r amcangyfrif o’r arwynebedd 𝐴 yw 

𝐴 ≈ 𝑦1𝛿𝑥 + 𝑦2𝛿𝑥 + ⋯ + 𝑦𝑛𝛿𝑥 
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Gallwn ysgrifennu’r swm uchod gan ddefnyddio nodiant sigma: 

𝐴 ≈ ∑ 𝑦𝑖𝛿𝑥

𝑛

𝑖=1

 

Wrth i ni gynyddu’r nifer o betryalau 𝑛, byddai lled 𝛿𝑥 y petryalau’n lleihau a byddai’r swm yn rhoi gwell amcangyfrif 

ar gyfer yr arwynebedd. Trwy gymryd y derfan, mae 

lim
𝑛→∞

∑ 𝑦𝑖𝛿𝑥

𝑛

𝑖=1

= ∫ 𝑦
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 

Gan fod y gwerthoedd 𝑦𝑖 yn dod o’r ffwythiant 𝑦 = 𝑓(𝑥), gallwn ysgrifennu 

lim
𝛿𝑥→0

∑ 𝑓(𝑥)𝛿𝑥

𝑏

𝑥=𝑎

= ∫ 𝑦
𝑏

𝑎

𝑑𝑥 

Ymarfer 8 

Mae’r diagram isod yn dangos y gromlin 𝑦 = −𝑥2 + 20 rhwng 𝑥 = −1 ac 𝑥 = 5. 

 

Darganfyddwch amcangyfrif ar gyfer ∫ −𝑥2 + 20
4

0
𝑑𝑥 trwy ddefnyddio’r pedwar petryal gwyrdd yn y diagram.  

A yw eich amcangyfrif yn tanamcangyfrif neu’n goramcangyfrif? 
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